Vysledky z 4. domaci ulohy
27.10.2011

H1
a) lim,,_, log(n? — 5) = oo. Pro C' € R zvolim ng := [(e“ + 5)/?] + 1, pak je pro kazdé n € N, n > ng
log(n? —5) > C.

b) lim;, 00 cosQ(";) neexistuje. Zvolim 2 vybrané posloupnosti {cos? (EE)}e, pro ngy = 2k, k € N a

s

ng = 2k+1, k € N. V prvnfm pifpadé méme limy,_, cos?(26%) = limj_ oo COS2(2l§7r) —limy oo (—1)F)2 = 1,
avsak v pripadé druhém mdme limj_, . cos ((2k-i2-l) )

vysledek.

= limy_00 0> = 0. Z véty BD 3 z prednasky plyne

H2

vVn34+6n+1—+v/n3—-3 44/2
lim = .
n—oo \/2n%t —n3 +n —2nt —n3 —6n 7

Jestlize oznaé¢ime A = Vn3+6n+1, B=vVn3—-3,C =+vV2nt —n3+naD = V2n — 6n, potom

o ‘ P _ A4+ AB+B? | C+D k E_
Ize Citatel pronasobit vyrazem 1 = 4 B e @ jmenovatel vyrazem 1 = 5. Uzueme vzorce A" — BY =

(A—B)(AF 14+ AF=2B+ ...+ AB¥=1 4 B*=1), ve slozeném zlomku vytkneme z ¢itatele i ze jmenovatele vyraz
7y a zkratime. Pouzijeme VOAL a Heineho vétu [spojitost funkei f(z) = 2B fx) =228, fx) =T v
bodech (postupné) 1, 1, 2]|. Za dalsiho pouziti VOAL dostadvdme vyraz

6
T+l _ 42
7 - 7
V2+v2
H3 Napriiklad pro posloupnosti a,, = n, b, ) ) plati

1. lim, o0 @y, = lim,, oo m = 00 € R¥,

2. limy o0 by, = limy, 0 # =0 € R, nebot lim,_ o % =0a ¢, :=(—1)" je omezenda posloupnost,

3. limy, o0 @y + by = limy, oo n + % VO:AL oo+ 0 =00 R,
4. lim,, o ap, — b, = lim,, o n — % voar oo —0=0c € R,
avSak lim,,— o0 apby, = lim,, oo n(_i)n = lim,, ;00 (—1)" neexistuje.



